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Ejercicios para hacer en casa

1. Sea

cotg(πz) =
∞

∑
n=−∞

anzn

el desarrollo de Laurent de cotg(πz) en el anilloA(0;1,2). Calcúlense los coefi-

cientesan paran entero negativo.

2. Pruébese que la función

f (z) =
n

∑
k=o

zk

k!

tienen ceros distintosz1,z2, . . . ,zn que verifican la igualdad:

n

∑
j=1

1
zq

j
= 0 (26 q 6 n)

Sugerencia: consı́derese la integral
∫

C(6,R)

zk

f (z)
dz (06 k 6 n−2)

3. a) Pruébese que hay una única funciónf ∈H(C\D(0,1)) tal que para|z| > 1

es f (z)2 = z2+ z+1 y f (x) > 0 parax > 1.

b) Calcular la integral ∫
C(0,R)

1
f (z)

dz (R > 1)

donde f (z) es la función obtenida en el apartado anterior.

Fecha de entrega: 23 de mayo.


